Olimpiada —faza locala, Arges 25 .02 2006

Clasa a V-a
1. Fie n numarul numerelor naturale a cu proprietatea 9'°<a<9" si m numarul numerelor
naturale b cu proprietatea 9**<b<2%.
a) Demonstrati ca n este cub perfect §i ca m este patrat perfect.
b)Demonstrati ca n>m.
Nicolae Paun,Targoviste
2. Aritati ci: a)(42905+5%05 +62005)|:|5 b)(420064-52006 +62006_2)|:|5 €)(42005- 52000 _,_62007)@ 5
Elena Boghe,Téargoviste
3 a) Aflati restul £Empartirii numarului 2*la 3.
b)Aflati cAtul £Empartirii numarului 7-2%°7 la 5-22°%
Damian Marinescu, Targoviste
4. a) Determinati
b) Determinati

astfel £ncat 2%a*+2"-b*+2%¢* = 66
a= | astfel £ncat 6a+7b+8¢=678-9a’
Damian Marinescu, Targoviste

Clasa a VI-a
1. Fie a,b,c cifre nenule.
. | ab+c | | bc+a || ca+b o . . . 4
a)Demonstratica| = =| =, F ;. (dacasinumaidacia=b=c.

ab +c __bc +a __ca+b

a b c

daca si numai daca a=b=c

b) Demonstrati ca

Elena Boghe,Targoviste
2. Connsideram urmatorul sir de rapoarte egale £n care valolrea comuna a rapoartelor este

Aflati a, b,

2a +b _2x +1 __4a +b
a —1 x —2 a +3

numar natural, iar numerele a, b, x sunt naturale:

X.
Nicolae Pauna,Targoviste

a} b3 C3 d3

bed || eda’ dab’ abc

sunt naturale.

3. Fiea, b, c, d 'N* astfel £ncat numerele

Demonstrati cd : a) a++b*+c* +d*=4abcd
b) a2004+b2004+02004+d2004:4(ade)SO1
¢) a205+H20054c20054 2005=(abed) ! (atbtctd)
Calin Burdusel, Targoviste
4.a) Fie A, B, C, D puncte coliniare £n acesta ordine astfel £ncat 3AB=4CD si 4AC=5BD
b) Aflati masurile unghiurilor JAOB, IBOC, GCOD, @DOA £n jurul punctului O cu
proprietatea ca 3-m(JAOB)=4-m(@COD), 4-m(JAOC)=5-m(JBOD) si
m(JAOD)=7-m(JBOC)
Damian Marinescu, Targoviste



Clasa a VII-a

1. a) Consideram suma S= + —+ .+
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¢) Demonstrati cd pentru orice numadr rational x, are loc inegalitatea:

+

b) Determinati x astfel £ncat ~
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Elena Boghe,Téargoviste
. a) Demonstrati ca numérul‘ N =TT e s ‘este irational

b) Demonstrati ca nurnérul‘ N T T s ‘ este irational. oricare ar fin'N
Damian Marinescu, Targoviste

. Prin punctul E situat pe diagonala AC a paralelogramului ABCD se duce o paralela la

BD care intersecteaza dreptele AB, BC, CD, DA £n punctele M,N,P,Q. Demonstrati ca:

a) MQ+PN= constant

b) AM-CN=AQ-CP

Damian Marinescu, Targoviste
. Pe laturile neparalele AD si BC ale unui trapez oarecare ABCD se construiesc £n
exterior patratele ADEF si BCGH. Aratati ca mediatoarea segmentului [CD] trece prin

mijlocul segmentului [EG]
* ok %k

Clasa a VIII-a

1. Fiex, y'R astfel £ncat x>+y?-3(x-y)+4,25=0. Ardtati cia) | ~ = P>I1. b)

<7.
Nicolae Pauna, Targoviste

xzyz N yzzz . x2z2 E
2 +y2 \/yz 42 \/xz +Z2E

. a) Fie x, y, x>0. Demonstrati ca X3+y3+z3:{ e g/ daca

si numai daca x=y=z
Calin Burdusel, Targoviste

. Fie ABCA'B'C’ o prisma triunghiulara regulata £n care AB=2 cm si AA'=3 cm
a) Daca M'(CC"), determinati CM maxim astfel £ncat A AMB' sa fie dreptunghic £n
M.
b) Daca n’(BB") astfel £ncat BN=1 cm, determinati cosinusul unghiului dintre planele
(ANC) 51 (ABC)

Damian Marinescu, Targoviste

4. De aceeasi parte a planului unui dreptunghi ABCD cu AB= cm si BC=a cm se

ridica perpendicularele £n A si C pe plan pe care se iau punctele V, respective T astfel
£ncat AV=acm i TC= . |cm. Fie M, N mijloacele laturilor CD, respectiv AB
Demonstrati ca (VDN)L(TBN).






