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Slatina, 4 decembrie 2010

Juniori IT (V-VI)

1. a) Determinati un numar natural nenul n cu proprietatea:
(P): existd a,b,c € N astfel incat resturile impdartirii lui n la a, b, respectiv 2c sa fie egale
cu b, ¢, respectiv a.

b) Ardtati ca existd o infinitate de numere naturale n cu proprietatea (P).

2. Fie m,p € N* gi numerele z;, 25, ..., 7, distincte doud cate doua, cuprinse strict intre m
si m + 2p. Demonstrati ca dintre numerele x;, 3, ..., x,, ori exista unul egal cu m + p, ori
existd doud cu suma 2 (m + p) .

3. Spunem ca o multime A de numere naturale nenule este incifrata daca pentru orice doua
elemente a, b € A, suma cifrelor lui a divide suma cifrelor lui b sau invers. Dacad un numar
este scris cu o singura cifra, se considera ca suma cifrelor lui este acea cifra.

a) Ardtati cd multimea A = {10, 14,23, 28} este incifrata.

b) Construiti o multime incifrata cu 11 elemente.

c¢) Determinati numarul maxim de elemente al unei submultimi incifrate a multimii
{1,2,3,...,100} .

4. Se considera 10 segmente pe o dreapta. Aratati ca cel putin una din afirmatiile urmatoare
este adevarata:

a) existd printre ele patru segmente care au un punct comun;

b) exista printre ele patru segmente disjuncte doud cate doua.

NOTA.
1. Timp de lucru 3 ore si 30 de minute.
2. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se redacteaza pe o coala separata.
3. Fiecarui subiect i se acorda de la 0 la 7 puncte.



