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 1. Fie , ,a b c  numere naturale nenule astfel încât cel mai mare divizor comun al lor 

este 1 şi 
1 1 1

a b c
+ = . Arătaţi că a b+  este pătrat perfect. 

 
 2. În triunghiul ABC , m( ) 60 ,m( ) 40ABC ACB= ° = °∢ ∢  şi D este punctul de pe semi-
dreapta (BC  pentru care CD AB BC AC= + + . Determinaţi m( )ADB∢ . 
 
 3. Într-o cameră sunt 9 persoane, iar o parte dintre ele se cunosc (dacă A îl cunoaşte pe 
B, atunci şi B îl cunoaşte pe A). Se ştie că, oricum am alege cinci dintre ele, există printre 
persoanele alese cel puţin două perechi de cunoscuţi (este posibil ca o persoană să facă parte 
din ambele perechi). Determinaţi care este numărul minim posibil de perechi de cunoscuţi din 
cameră. 
 
 4. Fie 3n ≥  un număr întreg şi 1 2 1 2, , , , , ,n na a a b b b… …  numere reale pozitive astfel 

încât 1 2 1na a a+ + + =…  şi 2 2 2
1 2 1nb b b+ + + =… . Arătaţi că  

1 1 2 2 2 3 1 1 1( ) ( ) ( ) ( ) 1n n n n na b a a b a a b a a b a− −+ + + +…+ + + + < . 

 
 
 
 

 
 Notă. 
1. Timp de lucru 3 ½ ore. 
2. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se redactează pe o foaie separată. 
3. Fiecărui subiect i se acordă de la 0 la 7 la puncte. 
 


