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                                                                            Clasa a V//-a 
28  Mai  2016
1) Se consideră  ecuaţia  xyn = p(x+y), unde p este un număr natural prim şi x, y, n sunt numere naturale nenule cu n 

a) Rezolvaţi ecuaţia pentru n=3 şi pentru  n=5.
b) Demonstrați că dacă ecuaţia are soluții atunci  numărul n este prim.
2) La o conferinţă internaţională participă 2016 diplomaţi. Fiecare diplomat are printre participanţi cel mult 1007 duşmani. Să se demonstreze că cei 2016 diplomaţi se pot aranja la o masă  rotundă astfel  încât oricare doi vecini să fie prieteni .
3) Se consideră triunghiul  ABC  şi punctele M, DBC] unde M este mijlocul lui [BC].
Punctul D este ales astfel încât dacă din  B şi C ducem BPAD , CNAD,  P, NAD 

atunci P]. Considerăm SBP astfel  încât m(ASN)=900. 

Demonstraţi că segmentele AM, AS, PM pot fi laturile unui triunghi dreptunghic.
4) Fie C un punct variabil aflat pe semicercul de diametru AB  şi D mijlocul arcului AC . 

Notăm cu E proiecţia punctului D pe dreapta BC, cu F intersecţia dreptei AE cu semicercul ,

 BF DE={M} şi cu N mijlocul segmentului [DC] .

Demonstraţi că dreapta MN trece printr-un punct fix.
Timp de lucru : 3 ore. Fiecare problemă se punctează corespunzator de la 0 la 7 puncte.


