
Soluții	
  	
  

Clasa	
  a	
  VI	
  –	
  a	
  

1) 𝑝 = 2	
  nu	
  convine	
  
𝑝 ! ! ⇒ 27 ! 9 + 33 + 2 = 71 = 𝑛𝑢𝑚! !     !"#$ 	
  

𝑁𝑜𝑡!𝑚  𝑁 ! 𝑝! ! ! ! ! 11! ! ! !	
  
𝑝 ! 3! ! ! ! ! + ! ! ! ! ! !! ! ! 3 ! ! !!"   !"#! !!"#$ 	
  

! = 𝑀! ! 2 ! ! = ! !!𝑁 ! ! ! ! !𝑛𝑢!𝑒𝑠𝑡𝑒!!"#$ 	
  
2) a)	
  𝑀 = −2015,−!"#$ ,… ,−3!−! , 1, 3, ! , !"#$ ! !"#$ 	
  

card	
  𝑀 = 2016	
  
Suma	
   oricăror	
   3	
   numere	
   ! ! ! !𝑧 ! 𝑀!și	
   are	
   proprietatea	
  
𝑥 ! ! + ! ∤ ! ! ! + ! + ! ! ! ! ! !!" !!"# !!"#!"$%&'&%'! ! !	
  
	
  
b)	
  O	
  ! ! .	
  Formăm	
  cutiile:	
  

! ! = ! ! , ! ; !! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! !"#$ ! ! !"#$ ! !"#$ !	
  
!" 𝑜𝑎𝑟𝑒𝑐𝑒!!"#$ !!"#$ !!" ! !! !!"#$ !!"#$$! !"# !!"#$%&!!"# ! !𝑛𝑢𝑚𝑒𝑟𝑒!! ! ! ! !!! !!"##! ! !!!"#$%! ! 	
  

! ! ! ! ! ! ! ! ! ! !!"# !!"#!"$%&'&%'!! ! ! 	
  
	
  

!! ! !! ! ! ! !" !!" !!"#$%&"!!"#$%!! ! ! 	
  
! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! 	
  

!"#$   ! 𝑏! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! −! ! ! −! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! 	
  
!"#   𝑎! !! ! !    ! ! ! ! ! ! ! ! ! !"#$ 	
  

Când	
  ! ! ! + 𝑛 = !"#$ 	
  
Avem	
  ! ! ! ! ! !	
  Considerăm	
  mulțimile	
  

! = ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! !! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! 𝑎! 	
  
!"# ă! ! − 𝑎! ! 𝑎! ⇒ ! ! ! 𝑎! − ! ! ! 0	
  și	
  problema	
  este	
  rezolvată	
  ! 𝑏! − ! ! ! 𝑎! , ! !! ! ! ! ! ! ! ! ! !"#$ 	
  

! ! ! 𝐵 ! 𝑎!   ! 𝑖!𝐴 ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! !"#$ 	
  
!"#   !"#$ !! ! !"#$ !! ! !"#$ !! ! ! ! !"#$ !! ! ! ! 	
  

! ! ! ! !"#$ ! ! ! !"#$ ! !"#$ !!"#$ 	
  
3)	
  

Construim	
  bisectoarea	
  !! ! ! ! !"# ! 	
  
! ! !" ! ! ! ! ! ! !!" ! ! ! !"# ! ! ! ! 	
  

!" ! !" !!"#$%&'()$!!! !! !"# ! ! !!"#$%&'!!"#!$%$&!!!"#$%"!!! !! !" ! ! ! ! !! !!"#$%&'()$( !! ! ! !! 	
  
! ! ! ! !! ! !"# ! ! ! ! ! ! !! ! ! ! ! ! !! ! ! ! ! ! !! = !" ! 	
  

! !" ! ! ! ! !" ! ! ! ! ! ! ! ! ! ! !"#$%&%'() ! 	
  
! ! !"# ! !" ! !	
  Dar	
  ! ! !"# ! !"# ! ! 	
  



𝑚 ! !"# ! !"# ! ! !"# ! ! !" ! ! !"# ! − !"# ! ! !"# ! 	
  
	
  

4) Deoarece	
  există	
  triunghiuri	
  bicolore	
  putem	
  considera	
  ! 𝐴! 𝐴! ! ! !!"   ! !! !!! !!! ! ! !!𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑒!!"#!$%&'!!	
  

Notăm	
   cu	
   a	
   numărul	
   segmentelor	
   albastre	
   care	
   pornesc	
   din	
  𝐴! și	
   cu	
   r	
   nr.	
   segmentelor	
   roșii	
   care	
   pornesc	
   din	
  
𝐴! ⇒ 𝑎 + ! ! ! ! ! !! !!! ! ! 	
  

Din	
  condiția	
  b)	
  avem	
  segmente	
  albastre	
  ! !𝐴! , ! , ! ≥ ! 	
  doar	
  dacă	
  segmentele	
  ! ! ! ! !!! !!! ! ! ! 	
  este	
  unul	
  roșu	
  și	
  unul	
  
albastru	
  ! 	
  Nr.	
  total	
  de	
  segmente	
  albastre	
  este	
  ! ! !" ! ! ! ! ! ! !" 	
  Dar	
  ! ! ! ! 	
  

Avem	
  soluțiile	
  

!!! ! !! ! ! ! ! ! ! ! ! !!"#
! ! !! ! ! ! ! ! ! ! !

!"#$ !! ! ! !!!!!!!!! ! !" ! ! ! ! ! ! ! ! !"
! ! ! ! ! !" 	
  


