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                                                                                  Clasa a V/-a 
28 Mai 2016  
1) Numerele naturale nenule, distincte x şi y verifică egalitatea :  
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,
unde p este un număr prim. Demonstraţi că x+y este un pătrat perfect.

2)  O mulţime de numere întregi M={x1, x2, x3  , ..., xn }, cu n se numeşte “bună” pentru un număr natural A, dacă sunt  îndeplinite simultan condiţiile:
i) x1  +x2 +x3  +... +xn =0 ;
ii) x1   x2   x3   …...   xn = A. (spunem că numărul A admite mulțimea “bună” M)
Demonstraţi că:
a) există o infinitate de numere naturale n care admit cel puţin o mulţime “bună”.
b) există o infinitate de numere naturale n care nu admit nicio mulţime “bună”.
c)  există cel puţin două mulţimi “bune” pentru numărul 2016.
3) Să se determine numerele prime p1 , p2 , p3 , ….., p2016  care verifică egalitatea:
p1 + p22+  p3 3 + …..+ p2016 2016 =22017+22.
4) Fie  triunghiul ABC cu AB>AC şi P un punct pe dreapta AB, ABP) astfel încât           AP+PC = AB. Fie M mijlocul lui BC şi Q un punct pe AB  astfel încât CQ 
Demonstraţi că: BQ=2AP.
Timp de lucru : 3 ore. Fiecare problemă se punctează corespunzator de la 0 la 7 puncte.
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