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                                                                            Clasa a V///-a 
28  Mai  2016 
1)  Fie a, b, c numere reale strict pozitive. Demonstrați că :
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2) La o competiţie sportivă participă 2016 copii. Fiecare copil  are printre participanţi un număr par de prieteni. (Relaţia de prietenie este reciprocă: Dacă A este prieten cu B atunci  şi B este prieten cu A). Să se demonstreze că există doi copii care au un număr par de prieteni comuni la această competiţie sportivă.
3) Ȋn tetraedrul DABC notăm cu G centrul de greutate al triunghiului ABC, iar cu G1 , G2, G3  centrele de greutate ale triunghiurilor  DBC, DAC, DAB. 
Dreptele GG1 , GG2 , GG3  intersectează planul ce trece prin D  şi este paralel  cu (ABC)
în punctele A1 ,B1 ,C1  .
a)  Demonstraţi că D este centrul de greutate al  A1B1C1 .
b) Să se afle raportul dintre volumele tetraedrelor DABC  şi GA1B1C1 .
4) Se consideră  triunghiul echilateral ABC  şi punctul D pe latura BC.
Notăm cu I1 ,I2 centrele cercurilor înscrise în ABD, respectiv în ADC iar cu O  centrul cercului circumscris AI1I2 .  Demonstraţi că OD BC.

Timp de lucru : 3 ore. Fiecare problemă se punctează corespunzator de la 0 la 7 puncte.
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