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Clasa a VII-a
SOLUTII

Problema 1.
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Solutie. a) Avemcd ———=——=——6§i—+—+—+——=———F———F———F———=]——=—,
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b) Notdm cu x;, x,,..., X9 Numerele cerute si avem ca % = XTZ =..= xl% , de unde rezulta
1.3 35 199-201
K% Moo At HEet e .Dar,princalcul,ob‘;inemL+L+...+ L _
1 1 L+L+ + 1 1-3 3.5 199-201
1.3 3.5 199-200 13 3-5 7 199-200
L 1—l+l—l+...+i—L L 1—L :@.Prinurmare, avemcd 1-3-x=3-5-x, =..=
21 3 3 5 199 201 2 201 201
201 201

201
=199-201-x;0p =201, de unde rezultdca x, =——, x, =——, ..., X;pn =—————.
100 17137727 3,570 7 99,901

Problema 2.

Solutie. a) Printr-un procedeu suma numerelor din tabel se mareste cu 4. Prin aplicarea procedeului de
doua ori suma numerelor din tabel se mareste cu 8. Initial suma numerelor din tabel a fost egala cu zero,
iar 1n final suma numerelor din tabel este egala cu 8.

b) Daci aplicim de k ori procedeul, suma numerelor din tabel este egald cu 4-k , deci se divide cu 4. In
prima configuratie suma numerelor din tabel este egald cu 91 si acest numadr nu este divizibil cu 4, de
unde rezultd ca prima configuratie nu poate fi obtinuti. In cea de-a doua configuratie suma numerelor
este egald cu 92, deci se divide cu 4. Observam ca Intr-un colt al patratului putem aseza piesa in sase
moduri:

Pentru a obtine 9 in coltul din stanga sus trebuie sa aplicam procedeul de 9 ori. Indiferent cum asezadm
piesa in coltul din stanga sus, dupa aplicarea a 9 ori a procedeului, suma numerelor din casutele din
dreapta lui 9 si sub 9 trebuie sd mai mare sau egala cu 9. In cazul nostru 3+5=8<9.
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Rezulta ca nici a doua configuratie nu poate fi obtinuta.



Problema 3

aba—a bab—b aba—ab 110-a+110-b
= + + = +

Solutie. a) Prin calcul, avem ca r=a,(ba)+b,(ab)+a,b(a) % % % %

+91-a+9-b _191-a+109-b
90 90

numarul natural 191-a+109-b, ceea ce este echivalent cu 9 divide 2-a+b. Dar, 3<2-a+b <25, de
unde rezultica 2-a+b=9 sau 2-a+b=18.

Deci, (a;b)e {(1;7).(2:5).(3:3).(4:1).(5:8).(6:6).(7:4).(8;2)} .

. Pentru ca fractia zecimala sa fie finitd este necesar ca 9 sa divida

b) Notam cu / intersectia bisectoarelor triunghiului AABC. Din ipoteza avem ca m(<A)=120" si
m(<«C)=20", de unde rezultd cd m(<«B)=180"—m(<«A)—m(«xC)=40". Din faptul ca (BI este
bisectoarea unghiului «<ABC de masurd egald cu 40° obtinem cd m(<ABI)=20". Din triunghiul
AABD obtinem ca m(<«ADB) =80 si aplicand teorema unghiului exterior in triunghiul AABI obtinem
cd m(<«BID)=20°, deci triunghiul ABID este isoscel. Prin urmare, [BI|=[BD]=[CE]. Din relatiile
[BI|=[CE], [BC]=[BC] si <IBD = <BCE rezulticd ABIC = ACEB, deci m(<EBC)=m(<ICB)=10".



