Barem de corectare
clasa a v-a

1.a) Scrieti ca fractie zecimald periodicad mixta rezultatul calculului
0,4-0,(2)+0,2-0,(4).

b) Pentru cate numere ab de doua cifre nenule si diferite de 9 rezultatul cal-
cului 0,a -0, (b) + 0,b- 0, (a) reprezinta o fractie zecimald periodica simpla?
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(2p) pentru a se transforma in fractie zecimald periodicd simpla
trebuie ca a- b5 a,bcifre = a=5saub=5 =

(Ip) a=5, b=1,2,...,8 iar pentru b=>5, a =1,2,...,8

(Ip) Dar 55 se numara de doud ori = 8 + 8 — 1 = 15 fractii.

2. Determinati 21 de numere naturale consecutive, fiecare numar
avand 2 cifre, stiind ca putem elimina un numar ab dintre ele astfel incat media

. . , < < ab . . i
aritmetica a numerelor ramase sa creasca cu 30° Aflati toate variantele posibile.

Putem scrie cele 21 de numere x — 10,z — 9, ...,z + 9,24+ 10 =

(1p) my = (ac—10)+(x—9)+2..1.,+x+9)+(w+10) :21':”::1:
X

iar suma celor 21 de numere este 21 - x
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(Ip) mo 50 x—|—30 = x — ab 0-z+ 20 30



— 2 — 5-ab
21-2—20-z=ab+ - -ab=
T T=a —|—3 a 3
(1p) 3-z=5-ab,dar r—10 < ab<x+10 = 5(x—10) <5
(Ip) 52 —50 <3z <5x+50 < 22 <50 < 2 <25 = 3z
5= ab<15 B
(Ip) dar ab:3 = ab =15 sau ab =12
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(1p) Pentru ab =15 = x =25 = numerele sunt 15,16,17, ..., 35.

(1p) Pentru ab=12 = z =20 = numerele sunt 10, 11,12, ...20.
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3. a) Fractiile =, =, —, —, =, = se reprezinta pe axa numerelor in punctele A,
’ 3'5°2°5°2°3
B, C,D,E respectiv F. Care este ordinea punctelor pe axa si care este lungimea
cea mai mica a unui segment avand capetele printre cele 6 puncte? Justificati

raspunsul dat.
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b) Cu numerele naturale nenule si distincte a, b, ¢ formam fractiile e d e a b
c
Din fiecare fractie scadem fiecare fractie mai mica decat ea obtinand astfel 15
diferente. Demonstrati ca cea mai mica diferenta este mai mica decat 0,41.
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Ordinea punctelor de la stanga la dreapta: B, D, A, C, F, E. Pentru
lungimea minima a unui segment este suficient sa aflam lungimile dintre puncte
consecutive reprezentate pe axa.
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(Ip) lungimea cea mai mica este DA = IR

3. b)

x
(Ip) Daca x # y dintre fractiile — si Y una este subunitard si cealalta este
y oz

supraunitara si — - = = 1. Asadar vom avea trei fractii subunitare si trei fractii
x

supraunitare pe care le ordonam
Ip) fi<fo<[fz<1<fi</fi<[fs<foobtinem fi-fos = fo-f5=fs-f1=1
Presupunem prin reducere la absurd afirmatia din problema falsa. Rezulta ca
cea mai mica diferenta va fi mai mare sau egala cu 0,41; asadar, toate diferentele
vor fi mai mari sau egale cu 0,41. In concluzie,
(1p) fo—f1 20,41 = fo>0,41+ f; > 0,41
f3— fo>0,41 = f3> 0,41+ fo > 0,41 +0,41 = f3 > 0,82
fa—f3>041 = f,>0,41+ f3>0,8240,41 = f, > 1,23
(Ip) Darl= f3-f4 >0,82-1,23 = 1,0086 contradictie. Asadar, presupunerea
ficutd este falsa! In concluzie, cea mai mica diferenta este mai mica sau egala
decat 0,41.

4. a) Dati exemplu de 10 numere naturale distincte cu proprietatea ci oricum
am alege 6 dintre ele suma celor 6 numere nu este divizibila cu 6.
b) Aratati ca din orice 11 numere naturale putem alege 6 cu suma divizibila cu 6.

4 a) Un exemplu este:

(Ip) 6-141,6-2+1,..,6-5+1
6-2+2,6-24+1,...,6 -5+ 2. Suma oricaror 6 numere este de forma:

(Ip) Mg+ x +2y:6 <z +2y:6 =
(undex+y=06; x,y <5 = z,y >1)

z+y+y6 <6+ y6 e yb < y=0sau y=6, fals =
(Ip) suma oricaror 6 numere dintre cele 10 nu este divizibila cu 6.
4. b)
(Ip) Din orice 11 numere putem forma 5 perechi de numere, numerele din

fiecare pereche avand aceeasi paritate. Asadar, suma celor doua numere din
pereche va fi para.



(Ip) Notam Si,S5s, 53,54, 55 suma numerelor din cele 5 perechi. Cele 5 sume
vor fi de forma Mg, Mg + 2 sau Mg + 4.

(1p) Daca exista 3 sume de aceeasi forma Mg+2p = suma lor va i Mg+
3-2p = Mg = suma celor 6 numere din cele 3 perechi va fi divizibila cu 6.

(1p) Daca nu exista atunci vor fi maxim 2 sume din fiecare forma si cum avem 5 sume va rezulta ca exi:
Mg + 2+ Mg + 4 = Mg si deci 6 numere cu suma divizibila cu 6.



