INSPECTORATUL SCOLAR AL
MUNICIPIULUT BUCURESTI

Clasaa VII-a 10 Mai 2025

Problema 1.
Determinati numerele reale a, b si ¢ care satisfac simultan conditiile:

ab=la+b—c|, bc=|b+c—al, ca=|c+a—Db|

Problema 2.
Fie n un numar natural n > 5. Demonstrati ca:

a) Daca a si b sunt doua numere diferite mai mari decit n si mai mici sau egale decét

2n atunci "
0.8 26(|5]+1);

b) Daca 0 < a; < ag < az < ... < a, < 2n sunt n numere naturale atunci exista doua
numere printre ele, a; si a;, astfel incat

o <o((3] ).

Am notat [z, y] cel mai mic multiplu comun al numerelor x si y si [z] partea intreaga a
lui .

Problema 3.
Fie triunghiul ABC' dreptunghic cu unghiul A de 90°. Pe laturile BC', AC', AB construim
in exteriorul triunghiului ABC patratele de centre D, E respectiv F'. Demonstrati ca:

a) DA L EF,
b) Apgr > 2Aapc, unde Axyy reprezinta aria AXY Z.

Problema 4.

Doua cercuri wy, wo se intersecteaza in punctele P si (). O dreapta arbitrara ce trece
prin P mai intersecteaza w; In A si wy In B. O dreapta paralela cu AB intersecteaza wq
in D si F, iar pe we In F si C' astfel incat E si F' se gasesc intre C' si D. Fie X punctul
de intersectie al dreptelor AD si BE, iar Y cel al dreptelor BC' si AF. Fie R simetricul
punctului P fata de dreapta C'D. Demonstrati ca:

a) Punctele X, R, Y sunt coliniare;
b) PR este bisectoarea ZX PY.

Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete.
Fiecare problema se puncteaza corespunzator de la 0 la 7 puncte.
Timp de lucru: 3 ore.



