
Clasa a VI-a 16 Mai 2026

Problema 1.
Fie a, b, c, x, y, z numere rat, ionale nenule astfel încât

ay + bx

xy
= bz + cy

yz
= cx + az

zx
= 4a2 + 4b2 + 4c2

x2 + y2 + z2 .

Demonstrat, i că
x2026 + y2026 + z2026

a2026 + b2026 + c2026

este un număr natural pătrat perfect.
Problema 2.
Determinat, i perechile de numere întregi (x, y) pentru care |x| s, i |y| sunt prime între ele, |x|+|y| ̸= 0,
iar

x2 + x = y3 + y2.

Problema 3.
a) Determinat, i numerele naturale n ≥ 2 cu proprietatea că o tablă n×n poate fi acoperită complet,

fără suprapuneri, cu piese de forma

.

b) Determinat, i numărul maxim de pătrăt,ele 1 × 1 ale unei table 2026 × 2026 care se pot acoperi,
fără suprapuneri, cu piese de forma

.

( Piesele din problemă sunt formate din 4 pătrăt,ele 1 × 1 s, i se pot roti. )

Problema 4.
a) Fie △ABC isoscel, cu B̂ = Ĉ = 80◦, s, i punctul D pe latura AB astfel încât B̂DC = 30◦.

Demonstrat, i că AD = BC.
b) Fie △ABC cu B̂ = 60◦, Ĉ = 70◦, iar D ∈ (BC) astfel încât B̂AD = 20◦. Demonstrat, i că

AB + BD = AD + DC.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemă este notată cu 22,5 puncte.
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