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Clasaa VII-a 16 Mai 2026

Problema 1.

a) Determinati perechile de numere naturale (m,n) cu proprietatea ca
3-2™ 425 =n?
b) Fie d si d’ doi divizori naturali ai numarului n cu d’ > d. Demonstrati ca

2
d>d+ —.
n

Problema 2.

In interiorul patratului ABCD se considera un punct P care nu se afli pe diagonalele patratului. Prin
punctul P ducem paralele la laturile si diagonalele patratului astfel incat interiorul patratului este impartit

in 8 suprafete. Coloram alternativ cele 8 suprafete cu alb si negru. Aratati ca aria suprafetei colorate cu
alb este egala cu aria suprafetei colorate cu negru.

Problema 3.

a) Scrieti fiecare dintre numerele 1,2, 3,4,5,6,8,9 sub forma

(z+y+2)?
Yz ’
unde z,y, z sunt numere naturale nenule.
b) Demonstrati ca acestea sunt singurele numere naturale care se pot scrie sub aceasta forma.
Problema 4.

Fie AABC ascutitunghic, cu BAC = 60° si AB # AC. Fie punctele U si V' pe cercul circumscris triun-
ghiului ABC, astfel incat AU L BC si (AV este bisectoarea unghiului BAC. Daca P este un punct pe

segmentul (UV) astfel incat UP = 2V P, calculati valoarea raportului g—?,, unde AP N BC = {R}.

Timp de lucru 3 ore.

Fiecare problema este notata cu 22,5 puncte.



