
Clasa a VIII-a 16 Mai 2026

Problema 1.
Determinat, i toate numerele naturale n ≥ 3 cu proprietatea că, pentru orice numere reale a1, a2, a3, . . . , an

cu a1 + a2 + a3 + · · · + an = 0, are loc

a1a2 + a2a3 + · · · + an−1an + ana1 ≤ 0.

Problema 2.
Pentru a, b, c, d numere naturale nenule definim expresia
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a) Determinat, i mult, imea
M = {E(n, n + 1, n + 2, n + 3) | n ∈ N∗}.

b) Determinat, i valoarea minimă a expresiei E(a, b, c, d).
(cu ⌊x⌋ s-a notat partea întreagă a numărului x)
Problema 3.
Pe o tablă este scris init, ial tabelul

12 11
13 12

La un „pas” se adună o linie la cealaltă linie sau o coloană la cealaltă coloană, la alegere. De exemplu putem
face doi „pas, i” astfel:

12 11
13 12 → 12 23

13 25 → 25 48
13 25

a) Arătat, i că după un număr finit de pas, i se poate obt, ine tabloul

109 100
97 89

b) Este posibil să se ajungă, după un număr finit de pas, i, la tabloul

20262027 20262026
20262026 20262025 ?

Problema 4.
Fie V ABC o piramidă triunghiulară regulată ale cărei fet,e laterale sunt triunghiuri dreptunghice. Fie
M ∈ (V B), N ∈ (V C) s, i P piciorul perpendicularei din V pe planul (AMN).
a) Demonstrat, i că

1
V P 2 = 1

V A2 + 1
V M2 + 1

V N2 .

b) Dacă, în plus, V M + V N = V A = ℓ:
i) determinat, i, în funct, ie de ℓ, distant,a maximă de la V la planul (AMN);
ii) demonstrat, i că V̂ AM + V̂ AN + M̂AN = 90◦.

Timp de lucru 3 ore.
Fiecare problemă este notată cu 22,5 puncte.
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